КМ-1 Многокритериальная оптимизация и исследование операций

Расчётно-графическая работа
(демонстрационный вариант)

1. 


Для скалярной функции , где  и , обозначим









 - n-вектор-столбец, компоненты которого есть частные производные  по координатам . Доказать, что для постоянных -матрицы , -матрицы , -вектора  и


-вектора  имеют место




и поэтому при любых , 


2. 

Доказать, что при  и  для функции








(матрицы  и вектора  постоянны и соответствующих размерностей, , причем  и  симметричны) существует седловая точка :



и найти явный вид .

3. 

 Найти седловые ( и ) точки функций 







4. 

Вычислить  и , если 

;

;

.

5. 


Доказать следующие соотношения, где множествоесть компакт, а определенная на  скалярная функция  непрерывна:







где .




6. Установить справедливость неравенства минимаксов


7. Найти множества по Слейтеру, по Парето ситуаций в игре

.
8. Свои свободные денежные средства каждый из участников может направить часть на личные нужды, а часть на общественные. Полагая эффект от вложения средств линейным и эффективность выделения средств на личные нужды выше, чем на общественные, приходим к следующей игре N лиц


Доказать, что единственная ситуация равновесия по Нэшу в этой игре имеет вид


9. Доказать, что в двухкритериальной задаче






при постоянных симметричных -матрицах , любых постоянных m-векторах  и числовых величинах  не существует как минимум по Слейтеру, так и минимум по Парето.
10. 

Найти множества всех минимумов по Слейтеру и Парето  для следующих множеств



;

.
11. 


Найти множества всех минимальных по Слейтеру и Парето  ситуаций в следующих двухкритериальных задачах :




 где постоянные  положительны.
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